KRITERIUM TESNOSTI PROCESO

Petr Lachout, UTIA CSAV

Pri vydetrovénf asymptotickych viastnostf robustnfch odhadd Zasto
naraz{me na konvergenci procesd v C<0,1) nebo v DCO,1). Je tomu tak
napf(klad pri overovén( asymptotické linearity odhadu nebo ptri hledén(
asymptotického tvaru odhadu.

Konvergence procesd se vpodstats sklddé ze tr( cdst(:

(a) ovéfen(, Ze procesy majl trajektorie v C<0,1) <(poptipadé v DCO0,1)2,
() overit konvergenci koneénych distribuc{,
¢c) ovatit tésnost procesd v CC0,1) (popri{padé v DCO,1)).

C(a) vyvplyvé z definice procesu, (b) ovél{me pomocf néjaké Centrélinf(
limitnf véty a pro () existujf kritéria tésnosti procesd, kterd jsou
naprfkiad uvedena v Billingsley (1968).

Pro CCO,1):
) &, 3> 0 a konednd mira u na BC<0,1)) takové, 2Ze polozZime-1li L) =
= ud<o,L)>, pak f Jje spojitd a fCO0> = 0.
Nechf. pro tato o, 3, u platf:
VOoO<a<bs<1ay?>0
PC|XCa>-XBD | > y> S y % ucca, b2

Preo DCO,1):
<112 a, > 0 a kone¢nd mfira KU na BCKO0,1)) takové, 2e kdyz polozfme f(t) =
® u(<0,L)> pak { je spojitd a f<CO0> = O,
Necht pro tato o, 3, M platf: '
Vosa<bh<{cstay>0
PCIXCad XD | > y, [XBI-XCD| > y> £ ¥ % ucca, et

Tatc problematika se viéak tyksé sltuaéo. 'kdy odhadujeme jednorozmérny
parametr. V pripadé, 2e odhadovany parametr je v(corozmirnﬁ. Je viae
slozité ji(. Konvergenci uvazujeme v ck(O,t) nebo v cho.l) (definice viz.
Neuhaus (1971)). Opét je tfeba ovérit body (a), (b>, (c). Problémy nastanou
v bodé (¢} prl ovéfovéan{ téanoati procesail.

Pro Dk(o,i) existuje zobecnénf kritéria (11>, které publikovali Bickel
L Wichura (1971). Kritérium viéak mé neptf jemny predpokiad, 2e proces je
mulovy na dolnf hranici <0,15>%, coz v nadf =ituaci nenf splnéno. Pro
ckco,xx se zdé, 2e zobecndnf krlb‘ri; (1> zatf{m nebylo publikovéno.

Podatilo se mi zobecnit podmfnky <«I>,<11> na v(cerozmérny pripad a
cdstranit predpoklad nulovosti procesu na dolnf hranici (0.i>k; Zobecnénd
kritéria vyuZfvajf pr{rdstku procesu AX na hrané, kterd jJe urcena svou

dimenz{ (d>, poltem souradnic rovnych 1 <(J> a permutac( soufadnic <(p), na
4 ;

mnotind A = 1] (.i’bi):
fwml



21(6‘-. >
AXCp,d, 11 (A) = -E «-1) X . p[ﬁl,....6d,0...,0,1....,1]

51 [ k-d-§ J

(jde v podstaté o vzorec Pro vypocet miry z distribuéns funkce).
Viastn( kritéria Jsou pak tato:

Pro ck<o,n:

I e, 4> 0 a /.4' d koneéné miry na 8((0,1)‘), kde ¢ jeo permutace
» ’
soutadnic <0,1>k. d=1,...,k a polozfme~1i

fCL = K, ¢<<0. 1% x <0, > x <0,1>979°1, Pak f je spojité a fCO> = o

Pro ka2dé q = 0,...,d-1.
Necht p:o tato «, g3, l"p,d platf:
VAS 1 (a‘.bl)ay>0
im1
PClaXcp,d,00cA> | > y> 5 y 7@ ko d(A)“”.
Pro Dk(o.t):
V> &, A > 0 ."pd J kone&éné miry na B((O,l)d), kde ¢ je permutace
k

soutadnic <0,1>", d = 1,000k, j = 0,1,...,k-d a poloZfime-1ii pro
libovolné q = 0,...,d-1 £CL) = Mo, a, 190, 1> x <0,u x <0,1>97971, pak
» »

f jo spojitd a £C0) = O,

Necht pro tato a, g3, My

V ¢ permutaci soufadnic (0,1)“. dmt,... Kk, J=0,1,...,k~d,
d

d
A= <a;.b>, B = p <r‘,zl> ANAauw=g, cloAfAcloB=xo0ay> o
img i=g

d, J plat(:

PClacp,d, 1> CA) >y, [8X<p.d, >¢B |>y> < y™2 ey !B

ed, J
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